Vzorova zapocétova pisemka
Limity posloupnosti

Celkem: 40 bodua. Vzorova hranice pro ziskani zapoctu: 20 bodu.

Vsechny vypocty a zavéry podrobné zduvodnéte. Pokud pouzijete véty, které nebyly uvedeny na
prednasce, musite je také dokézat.

1. (6 bodi)

Naleznéte limitu posloupnosti a dokazte ji primo z definice:

lim &/2n + 1.
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2. (6 bodi)

Spoctéte limitu

lim (\/n3+2n2+1—\/n3—n+5).
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3. (10 bod#)

Spoctéte limitu
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4. (10 bodi)

Spoctéte limitu

lim ’\‘/\/5n+3-2n—\/5n+2n.
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5. (8 bodii)

Rozhodnéte o platnosti nésledujicich tvrzeni pro redlné posloupnosti (ay,) a (b,). Pravdivé tvrzeni
dokazte, nepravdivé vyvratte konkrétnim protiprikladem. Kazda cast je za 4 body.

(a) Jestlize lim |a, — b,| = 0, pak obé posloupnosti (a,) a (b,) maji limitu v R U {—o00, +00}.
n—oo

(b) Jestlize lim |a, —by| =0 a lim (a, +b,) = S € R, pak
n—oo n—oo

lim a, = lim b, = —.
n—00 n—00 2

Ndpovéda: Nejprve zdivodnéte, Ze obé posloupnosti maji limitu.
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